99竹科實中數學(PTT版)

1. x^2+x+1=0，求(x+1/x)^2+(x^2+1/x^2)^2+(x^3+1/x^3)^2+...+(x^2010+1/x^2010)^2

2. (1)證明：cos(α-β)=cosαcosβ-sinαsinβ

   (2)求 cos190度cos200度cos210度cos220度cos230度cos240度cos250度cos260度

3. a,b,c 為三角形的三邊長，

   試證：√(a+b-c)+√(a-b+c)+√(-a+b+c)≦√a+√b+√c。又"="何時成立

4. H、G、O分別為三角形的垂心、重心、外心，

   試證：H、G、O共線，且 HG : GO = 2:1

5. ┌─┬─┬─┬─┬   ─┐

   ├─┼─┼─┼─┼...─┤共2n個方格，

   └─┴─┴─┴─┴   ─┘

   以5種顏色著色，同色不相鄰，有幾方法。

6. x≦y≦z，解方程組 x + y + z = -4

                     1/x + 1/y + 1/z = -2/3

                     x^2(y+z) + y^2(z+x) + z^2(x+y) = -1

7. √2是無理數，n是自然數：試證(√2+1)^(-1/n)+(√2-1)^(-1/n)亦為無理數

8. (1)平面中，n條直線最多可將平面分為幾個區域，請導出一般式

   (2)空間中，n個平面最多可將空間分為幾個區域，請導出一般式

9. γ：y^2 = 4x，F為焦點，A、B在γ上，且FA⊥FB。

   又直線FA交γ於A、C，直線FB交γ於B、D，求四邊形ABCD的最小。

                          (應該是最小、不太記得是最大還最小)

